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Ïîëÿ Êèëëèíãà èãðàþò âàæíóþ ðîëü â èññëåäîâàíèè ñîëèòîíîâ Ðè÷÷è, ââåä¼ííûõ Ð. Ãà-
ìèëüòîíîì [1].

Îïðåäåëåíèå 1. Ïîëíîå (ïñåâäî)ðèìàíîâî ìíîãîîáðàçèå (M, g) íàçûâàåòñÿ ñîëèòîíîì
Ðè÷÷è, åñëè òåíçîð Ðè÷÷è r óäîâëåòâîðÿåò óðàâíåíèþ ñîëèòîíà Ðè÷÷è:

r = Λ · g + LXg,

ãäå Λ ∈ R, LXg � ïðîèçâîäíàÿ Ëè ìåòðèêè g â íàïðàâëåíèè ïîëíîãî äèôôåðåíöèðóåìîãî
âåêòîðíîãî ïîëÿ X.

Îïðåäåëåíèå 2. Ïñåâäîðèìàíîâî ïðîñòðàíñòâî (M, g) íàçûâàåòñÿ ñèììåòðè÷åñêèì ïî-
ðÿäêà k, åñëè

∇kR = 0, ∇k−1R 6= 0,

ãäå k ≥ 1 è R � òåíçîð êðèâèçíû (M, g).
Äëÿ ðèìàíîâûõ ìíîãîîáðàçèé èç óñëîâèÿ ∇kR = 0 âûòåêàåò ∇R = 0. Îäíàêî ëîðåíöåâû

k-ñèììåòðè÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà ñóùåñòâóþò ïðè âñåõ k ≥ 2.
Ëîêàëüíî íåðàçëîæèìûå 2-, 3- ñèììåòðè÷åñêèå ëîðåíöåâû ìíîãîîáðàçèÿ èññëåäîâàíû â

ðàáîòàõ [2, 3, 4].
Òåîðåìà. Ïóñòü (M, g) � ëîêàëüíî íåðàçëîæèìîå 2- èëè 3-ñèììåòðè÷åñêîå ëîðåíöåâî

ìíîãîîáðàçèå ðàçìåðíîñòè n + 2 ≥ 4. Óðàâíåíèå ñîëèòîíà Ðè÷÷è íà ìíîãîîáðàçèè (M, g)
èìååò ðåøåíèå äëÿ ëþáîé êîíñòàíòû Λ. .

Äàííûé ðåçóëüòàò ðàñïðîñòðàíåí íà êëàññû k-ñèììåòðè÷åñêèõ ìåòðèê pp-âîëí ïðîèç-
âîëüíîé ðàçìåðíîñòè. Ïîëó÷åíû îïèñàíèÿ ïîëåé Êèëëèíãà è íàéäåíû âîçìîæíûå ðàçìåðíî-
ñòè àëãåáð êèëëèíãîâûõ ïîëåé ñîîòâåòñòâóþùèõ k-ñèììåòðè÷åñêèõ ëîðåíöåâûõ ìíîãîîáðà-
çèé.
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