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Â ðàáîòå ðàññìàòðèâàåòñÿ êàòåãîðèÿ N -TOP ïðîôèëüòðîâàííûõ ïðîñòðàíñòâ (ò. í. N -

ïðîñòðàíñòâ [1,2]), ìîðôèçìàìè êîòîðîé ÿâëÿþòñÿ ñîõðàíÿþùèå ôèëüòðàöèþ îòîáðàæåíèÿ
(ò. í. N -îòîáðàæåíèÿ). Â ýòîé êàòåãîðèè ðàññìàòðèâàåòñÿ òåîðèÿ ðåòðàêòîâ è ýêñòåíçîðîâ
è óñòàíàâëèâàåòñÿ ñëåäóþùèé ôàêò:

Òåîðåìà 1. Ïóñòü X ∈ N -ANE. Åñëè äîïîëíèòåëüíî ïðîñòðàíñòâî Xn ñòÿãèâàåìî

äëÿ ëþáîãî n ∈ N , òî X ∈ N -AE.
Äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû 1 ïðîâîäèòñÿ íà îñíîâàíèè àíàëîãà õàðàêòåðèçàöèîííîé òåîðå-

ìû Ìèëíîðà (ñì. [3,4]) â êàòåãîðèè N -ïðîñòðàíñòâ:
Òåîðåìà 1. Ïóñòü f : X → Y åñòü N -îòîáðàæåíèå N -ANE-ïðîñòðàíñòâ. Òîãäà îòîá-

ðàæåíèå f åñòü N -ãîìîòîïè÷åñêàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü â òîì è òîëüêî òîì ñëó÷àå, êîãäà

äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n îòîáðàæåíèå fn : Xn → Yn åñòü ãîìîòîïè÷åñêàÿ ýêâèâà-

ëåíòíîñòü.

Â ñâîþ î÷åðåäü, òåîðåìà Ìèëíîðà óñòàíàâëèâàåòñÿ ñ ïîìîùüþ èññëåäîâàíèÿ òåîðèè ðå-
òðàêòîâ è ýêñòåíçîðîâ êàòåãîðèè ñòðàòèôèöèðîâàííûõ ïðîñòðàíñòâ. Îáúåêòàìè äàííîé
êàòåãîðèè ÿâëÿþòñÿ N -ïðîñòðàíñòâà, à ìîðôèçìàìè ÿâëÿþòñÿ îòîáðàæåíèÿ, ñîõðàíÿþùèå
ñòðàòû ôèëüòðàöèè (ò. í. S-îòîáðàæåíèÿ [1]). Ñ ïîìîùüþ ñïåöèàëüíîãî ôóíêòîðà èç êà-
òåãîðèè N -ïðîñòðàíñòâ â êàòåãîðèþ S-ïðîñòðàíñòâ äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû 1 ñâîäèòñÿ ê
ñëåäóþùåé òåîðåìå.

Òåîðåìà 2. Ïóñòü f : X → Y åñòü S-îòîáðàæåíèå S -ANE-ïðîñòðàíñòâ. Òîãäà îòîáðà-
æåíèå f åñòü S-ãîìîòîïè÷åñêàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü (à ñëåäîâàòåëüíî, è N -ãîìîòîïè÷åñêàÿ

ýêâèâàëåíòíîñòü) â òîì è òîëüêî òîì ñëó÷àå, êîãäà äëÿ ëþáîãî n ∈ N îòîáðàæåíèå

fn 
 f�Xn : Xn → Y n åñòü ãîìîòîïè÷åñêàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü.
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